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اويلر لئونهارت ((متاسب)) اعداد

كونترفراى.
م ترجمئ ري ى ك حعد دلير ا

د٠ ٠١ ه٠ة
ن اويلر لتونهارت رز؛ رئا وتأثي ر،ن ر?ت ز ن ب ر ن؛ دا ائ  جدهم٠ري

ا حتى و بود ن بركارترين |لروذ ت لافيدا ر ت٠ه ر.  شمار |ءما
ت٠ كثذا رود, ت در او ى ا ئ ا ؛ ى در و ر ر  ٢ءلر شادلأهاى از دا

ك زناد بهلدرى ت م ود.٠ جود ٨ ٠ درحدود او وار آ جموءة٠ ٠ا ىذ

ا اويلر د ر ءا٠ رد٠ئ  زنل د ا ل ASث ث ما ا وت ر ر عداد ئة اظر٠ إ  ا

. د ر ر ا و1هغآدى او ك ه ور يبأ تنر ل  بارة در تفءص ضمن aJ ،ود ك

ى اول د١اءد ر ز ف٢به موش ي ب \ءد\د د ا ن د. د  د ا اعد ون ا ددن ذ

ى٠رد .أ'لهاى٩٠ Lذلري; د ى ا ة ت ; ا ش د زدي ل و دارد ن ث ا  م

أ د ث ن د ى ح ر ا - طرح٠ آ'لها درمورد د ف  ا

ت1لر؛* ى1جموءه٠ ٠٢
; و اويلر ا،٠فر ى تيجن ا؛ن٠إ ■ز ا لا ، ى د ا ز ا ءا رآ  وانى;نارية -

ت وود، ردءاى هيأذباى د .افتند: دد ءدا ى ا ر با ك-ه اوا و  لهاى٠م

ى دوم درح؛ وتاي ح٠م د ث س ل د. ممعايش خا  در ى٤ه مىشو'لد دا

ى ى تعاءدهاي ؛ ق حا د ن٠ يعنى ىكذذد٠ م ،ا ىآوا ذ ر با را آ ط ا ن  ن

ص ىمذخ ى٠ىورت٠و؛ذا؛راين؛ رد٢..ذبثت ى أ ط ذ ئ ذ ذد.٠ل شا  ا؛
ت درنتيجه، ءيأ ك ع يك (يءتى ردءاى ذ -ي و  روى L ٠جوز بدى) آ آ

ه٠٠3٠به دارد وجود ج اءداد?وياى ىكه1 اعداد عمة ىك يك به ول

ش م.ورت اي د. ن ى أجزية قانون ىشرذد٠ دا حد رند. L در وا دا

ن ى١۶۴٠ بر٠ا٠د ٢ ٥ در بارقرما لذن او ا ر نتءجه اا درذامها

س٠ بهدو-تش ٠ذكركرد ر

د ٠ ١ ١قمي ا است بداب P جدف رد ادل ءدد د  هدبعاتلع٠عج ب
د دد د ض ط؛اصا ع ب هدذت٠به ب م٢/ : ى١ ع  أف دد ت

ر )١ ,٢,٣٠(... ع لآ ط د ةل١ ءد،٠= د نئ p ١ )(? ان i■ 

ش ى١ بهعلاو.، ما و ن س و ٠ب ن ت y د X د است د ذ  م به نج

د،١د5١ ر = ١ئ ) ,.(

ه اذن اويدر قي ز را ن شا ك بي ل در د٠ب نرن ي ا ت ١٧۵٠ د  ثا;

- د ل ر ما ر د مذرجه اويلر ، ١ ٧۵٨ ب ه ث  درست ذ؛ز تضي. ا٣ءك ك

ت ن اد ٠رد٢بت ثا را وآ

ساا ى اقد ٠٢ه د د ب د )١»( جءف٠رهئ عد / ل ط ١ا < ف٠١ نغ طدذ ف ي
ر٠ ندعدد معال\ت وع٠عج ١*و(ئذ٠٩ب ١ئ١هتو ه \ ذ ح م ت٠4 ١يعئو ١ء ر م ا

ش٠ذ „ = 'ع٢ + ر٢ ف د< ى داد ا ا٠  (, ر   آ ، لإ  ب

د ا د ء ح ا ب ض س ا ،١ ن ( ت ف٠ءلاد قل١ د - لآ ر X ا ت و ج  م به ن

ه آ باشتد اول كا ل عدد يحد „ ن د ت. ا س ا

ى ترآيب. بد؛ن ر د بهد'مت مدا ؛ ىآ ن ٠٢م ساً ما را تيم٠؛ وا  ىت

ص -غر طبيعى ءدد نبودن يأ إودن اول ت٠إياز را „ د ىاد كا؛ سم.  ا

«٢ از كه را ءدهأئى٢ دمة ر / ت د ك ذ ن م ا ءكمكئي د وببيتيمءآيد ا  عل

ر٠ثك دؤدقأ ر٢ جون مجنوركامدى دا ا ود٠ يي ا  يا ىذ ي ى٠ب وآ زا  ا

ت ر و  ر،٢ اين ب د بهءم ن ن دا و ٠ذه يا ا

جه 1؛ و ش ا؛ن ١ قضية به ت ى نغط را رو ى برا عداد  ا

د ن ى۴ ;.كار „ ما ت ذ m( غابطة در ر od۴(١„ د.٠ ^ ذ ذ ك ف  د

ى اديلر ءلاو«٠ل_ را ن تعميم ب ى درءورد اً ي ا د ه „ ل ك ك ث ا ; 

)m o d ۴(٣« ^ ، د ن ت ى م ا ء ئ ب ا م  و » = ^٢ + ٢ر٢ ن

»٢ب٣/ ت ، بررسى فرما تبلا ٠٢ را ء رد ر برد، ك ت ي ل ك ت ) حا  و

/f ٢،٥-٥ j =  n .ك ن را رآ عداد ء و ٥ د و٠ي ا خ ت1ىدل ج ذ و , 

ول م٠به د واعن، ا ر ك س ر ر ح ٠؛ ي ركه نآ ى اديا ها مال ر و ١٧٧٣ د
اا ١٧۶٣ ن ت د1ءب يافتتد دن ذ ا ت  از: ر

) ٠٣ هغءه ف د ا د د ء- د ى ا د د ق P جدف ن ا \ ش ذ ما ٣ب ن ت٠ ) 

ث د٢ + ٢ر٢ ك = ٢ + ٢رو٢ ١يلأع ا  ةل١ ،, ر ج  دذآف ٠ر

ى ١ ,٣)٨(\ةد ونفط \ - ر ش ق ما د١ همل٠ذ ن ت١ ر  د -
ت ر د ج . م٠ب ن ذ ا د و ا

» ١ ;١ بوعكى، ب) ف < ى عده ي ء د رد ي ش ا غأ ٠ك ب ب  د

ذ١ ؛ د ط ك ل ؛ د ا ش ن ما „٢+٢ر٢ و(ت٠٠٠ل ن = ط ذ ؛  ٠خا

ت ر د  د باشد  ر ع  ج ل ٩ه٠ج ذ د ، ا ذ خ ا ، ٦ ب كا ك n ن ي

د د ء د ت. ا س ا

ف ) ٠۴ ٠أ ف د وش١ عدد ا ن و ر، ها د ، ٣ د ٢ اذ ب , ا ش ق ا  ن

ت٠٠٠س ، ،ال٢ + ٣ر٢ دل ت ض ا ر٢+٣ر٢ ي _. د ف دذ ة  آ

ط 5 ةل١ ،, ر  ى ==</. ١ ) ٣( £١ نئ ش ا ما د ن س  هت

ت٠ب س دا ر Xا ر تد ج ل١ م٠ب ن ذد.١ل



ب٠ اعداد ا ى   اودرا فونهارت ٠ف ا ن ٥١ي

ى ب) ك م د ؛٠\ةلءدد ب ا م ص »١ ب ذ نفعل < ق ة د هل ف ؛ ه د١أ أ
ءل٣/ n بدا

ت ٣رو5 ةل-د١ ل م٠١ س ق٠ذك\١ عد١ب \ل ت. ١»ءدد س ل\ \ل

ن بجز را ٣ وضية ءهاى٠م ة٠ه نار او ت آ ع i ن f د وي ?  س

ر ا . آ P :٣ )mod ٨( و ل ى P ا د - ا ; ت٠بهم يش ن ر  و

ت است، ,ءا١ = x' ؛ ٣ءو٢ ا ث . ا د ل٠لا فغط او 1ال_ ا و  ۴ محدة ةا

ت را ر رد.٢ئاب ا ك ت ا ب ث ى ا يا غا ر ۴و٣ ن زا ووي سط٠ ا ز ر آ ر ئ  لا

ه ١٧٧۵ سال در ل ا ر ك اويلر ٠شد ا أ لا٠ ۴ ةثمح دوم ب ك٠ب  ت

ت٠ترا ك س هد زد ٣ ١٢ ٠ذئا X + ١ooول » = ١٠٠٠٠٥٣= ٠٢  ا

ىكه لرحل است |

٣ x ۵١ + ٧٢۶٣ = ٢ x ١=١٠٠٢+١٢0٠٠٣ = „ 

٧ درحآيذت اول'يءت. x ز١00٠٣ = ١۴٢٩ ها ك  ل٠1دوء ا.تب ،
ن ش دو ك٠ك٠ب ىآوان٠ را آ اي  ييداكرد. مختف ن

عداد ٠٣ ضاسب ا
ا نه، متأزقا ف ر يى 1؛ق درمورد ٣و٣و ٢ ى يا ا٠قغ "ن

ى ل ك ت ) ه٢ حا ه٢ + ر ب اس "دارد. امكان * ن درنفور با دطل ن ف  ر

را ىذود،٠ رودن *٢+ ١ ١ر٢ د ١١X ز,  تذ،ا ١٥ = ٢٢ + ١٢
د د ع ش ي ا ت٠ب ١۵ ن ر و ا٢+١١ر٢ ي ست دا ول عدد ذ ١۵ ا٠ء  ا

. ت ب س بتا ' را ر ب وب ح٠ب ا ل طر ا ز د ن٠ز.ر. - م ون٠ر ا د ك ن د  ث

س ي د ا د ع م) ا« ا طة( حاب رن ق د د م ر ؛ د؟٠ ز ىكذت

(٢)

ق عدد ١ ةو١ ع ي ذ٠ب دقيثا ٠خدك١ب ١<ةئ١ب د ق ي <ب

ش٠؛دئ١ة ت٠ء٠ب ا؛ ٢4/ دل  دل\ن٠ا\ظدك  = ءذ1
x j e N ى٠١ذ ه١ءد١  ءذ)ا٠را„٠( = ١ ءلال«٠ءأ ذد،١تف

د آ ك ك n ن ل عدد ب ت.٠١ \ل

ى۶ ;ا س دد ، (م) وطة نحا در W ا"فد٠ ي د ذ قاً د ك ى عدد ي
ب س د مدد. نا مآ و ث ٠س

ب د١ءد١ اويار ا ت ٠را از دءيقتر رطو٠ب ١٧٧٨ سال در را م

ر عرفىكرد؛٠ ني

د ٠۵ ف٤لعر . ى ءده،٢رة+٢ ت١ل٠ة
ك )،٠. ٥( = ١ ت٠ء ي ب رر د منام ي د ا ىطود٠ ٠ئ ة  لثوهذ لآل ٠م

و ذيو د ن ك ن د م

س ءرعدد ر به دئيتأ „كه < ١ د ط ل ف٤ذك شناب عاي  ن

ت١٠٠ل +٢ ور ه هبا „ = *ه٢ر ك د ن د رآ *٠ رe N د

، دف٠ه =(ءو ١ در د نن ل۵به الزاما' ك = Fi ك  f ٢٠

n ا t p \ i n ' l t p م ت س ك ا ٠ا  ٥ . ٥ *قومعليه ي
ر و ك . د ي ول عل ك ء و يرد ا د ي س عل ت. ي س ا

ر وب را ا ء ت ي ر ع ست را ، ٢٠ امكان تا٠ًد حاببة „ = . ل١بان ذ ذ

ر را ك رد ن ك ت٠ اس ا٠ا ت ش را طا د ت. با ف ر ر ظ رن د

ح ك٠أر د ر ٠كذي و ب ت٠م ط در ٠* T-f متام ر ق٠ه (م) ف  د

را ىكذد٠ ر ني ك „ ١ ا ، فرب لزاماا < د ث  از و „ = ء .م ٠ا٤آ"> ا

ط ر جه .)٢,  ١ د د٠ نتي ض t= ١ ى  O J T  t ه٠ يلت ي ا ء م و  ف

ت »و ا« م ن و ا ل ز بتابراي م ول عا ك ا ا ه ي ي عل رم  و  مق
٠لست

ن اذ س٠ لا؛تكل.ذ:٠ را زير سيجة اويإر آ

د ٠۶هميؤ ت٠ بدي١هذ )؛٠, (ء = ١ د ،٥, ٥ e Nواكءيد٠ف  حل

٢+ ء ب ءده٢ر ت١ا ط ةل١- كد دنغ ت ا ن د +٢ م ه ء ب د٢ ر س  ا
ي\خد.

ر وب ش در ا ك رهان د ر ضك ر ج٠مجنور بر ٥ و ٥ ٠ف عددتم. ي

م ي ق ر ت م٠وا٠ت بعدا اما "ليشتد، بني ه ي ك د ي ت لازم فرض اس د  ب
ة ي ف ١(أ ٣. ( د ا ر

ذ ب اين ا ف ق ر تعري د ل٠٠حا ني ر ذ  ٠س

س ٠٧ رإف٠ء د د د ا ءتاسب  ع د٠ذ و٠ ٠ي و ا د و ث ت٠ى ول  ب

٢+ » ا بءد٢ر س شد. ا با

ص ى  ءدد أ ى را ر ج عداد جت ول ا ى ا ر ز ى و ب  نرا

د ادتكه در تحذ.بق د ول „ مذروض ر ا ت٠ام ا ب حغءئ نه، ي آ  م

ىكل ذ،وم٠(به )٠طد ت. ه س ا

ر وب ى خود روش از ا و ج ذ ج ى را - ول اعواد ذ ل ا مأ ز ن د  جت

د ارائه ذدا خ هب ب ى٠( .4راج*٠ ٨و٢ ا ( د ي  ك

ف٠ .۴ و ح وب ا

س ر م وب د ا د م ر ن٠مث د د ر ك ص ب اعداد هعة ي د بر منام م  در و آ

ل ر تجريى نتنجة ١ ٧٧٨ ما  كرد:٠ارائ را ز

ب ذبو عدد ٦ئ ٠٨ يلآ٠قه س ول٩هعتند؛(ء ا ىفحر؛ نر ز د

ف1 أو ك٠يا ل ا؛ن ٠كرد و  ما ز،ركه ءك١م بهكار?يرى وا را جد

را ز ذا «محك آ س « ر وب »٠ءت يم،٠ا ت ح ىرا ت ي ت. ;،دم س  آوردءا

ب ب  عدد ٠٩ ق س ت١ ا ط ل اكد ، ه اكد نئ عد و س د ي

١ ٢ ٣ ٣ ۵ ۶ ١ثم ٨ ٩ ١٠

١٢ ١٣ ١۵ ١۶ ١٨ ٢١ ٢٢ ٢۴ ٢۵ ٢٨

٣٠ ٣٣ ٣٧ ٢٠ ٢٢ ۴۵ ۴٨ ۵ ٧ ۵٨ ۶٠

٧٢ ٧٨ ٨۵ ٨٨ ٩٣ ١٠٢ ١٠٥ ١١٢ ١٢٠

١٣٥ ١٣٣ ١۶۵ ١۶٨ ١٧٧ ١٩٠ ٢١٠ ٢٣٢ ٢۴٥ ٢٥٣

٢٧٣ ٢٨٠ ٣١٢ ٣٣٠ ٣٣۵ ٣۵٧ ٣٨٥ ۴٠٨ ۴۶٢ ۵ ٢٠

٧۶ ٠ ٨٣٥ ١٣٢٠ ١٣۶۵ ١٨۴٨



ل رياضى* نشر٥٢ ١٣٧٠ مرداد ،٢ و ١ شمار. ا۴ ا

W . ن د ب ب

١٠ ١m , jceN , ( x , > n =  m-f- x٢ 

ر ى٠ل ا٠١\ ك ت٠جهاد ل١ب دل ٣p ل p  =  w، ت لآر٢ n، ا  t * ي
ها دد ٠ظد،ك١ا ن ف p أ د عده ي د١ ر ء. N  5ف١ ل

ط خود، ٤أوب٠ب ص١٠دن و ة٠ از اويلر ت ج ر ف ي ت٠ب ز  دس

ه أ ك رأ د شا ى ا غكار ب بهاءداد آ آ د. م ر دا  ت

ف \ةل ٠١٠ ١فس ب عدد ي ك م r . ء م s r( ى ك٠أ ن ذ ي ي ١طل

ئ ا ش ن ي ا ت٠٠أ ن +  ود  xا ٢ كب د ى دد ٠ث  و X,  e N أ

١  ( إ ا ,مدم)،  ١ ل . ك ذ ت١أيت ٠آ ي ب٠ عدد ا ك  ل

ا ليكو ت ئ٠ع ب مب ن. خا ى يف١ ةل١ ،٠بهوقة وجوددادت  د١الةل ر

، د ث ا ئ ٠د١و٠ه ب د٠عدد جز ك لأ ١ب ١ل ه « خاب د۴ا م دد. ٢> دا ود ج  ا

ش اوينر ر محك خرب و ك ة در ن غي د مورد در را ٩ ئ ا د ر  ا

١١٠١٣ =m د. ر ٠بهك  وراى مئال، يهعذوان ر

 ١٣-لي١٢=١۴ = ٢ء

7:  ١٣ب٢٢;١٧ر

٢۶ = ١٣ + ٣٢=٢٢ 

= ٢م ١٣+٣٢ = ٩ 

 ١٣ + ۵٢ = ٣٨ = ٢م

 ١٣ + ء٢ = ۴٩ = م٢

را،ن . بءيش m: ١٣بآ؛ د ش أ ب ب ا ن ف ى طور سب /١۵ برا ا ا = 

ه١٢=١ء = ٢۴ م٠د'ل +١ 

 ١ه + ٢٢=١٩=۶

۶ = ١ = ٣١۵+۴٢

.٠ ١ ٥ ى?يريمكه٠ نفيج. و ب ا ب س ا ز ذ ف ا كر، طر ب ١ ۴ دي م  مآ

ت زيرا ب

١۴ +  ١ = ١٢ ۵ =  ٣ x ٥٠

ب و ر ? . راً و ط عان ل در ه ن ١٨٧۴ ا طرذثا ن رد،٢خا ها  ور

ر وب س٠شكافهاى ٩ وشين براى ا ت با دارد. ، ا | و ت ب و ر ? ، ل ا ح ن ؛  ا

ك ن٠  دهدكه سان ح آ اما ا«-ت لازم حفينتأ م ك، ءردن كافى لأ م ح  ن

س ب ءلىرغماظهار?او ركتا ب د ا ىكه1دبرف ح ت ذت ن ءاثبا ن٢آ ما

ا هعجنان است،، . ك . <زا لة ي د ث ت. ت ذ ب ا ء ت زتر ا بدي ى ب ت ب

ى برهاتى ا ىذا ر ن٠برا د و ب د ارائه ١۵و ١٣ ب . مماوص ف ت ن ا  د

ف٠ اذ ب ديكر، ر ذ ?رو ا ا ي ر ظ ه صورتهاى ن ج ر س دوم د و ئا

ى حك د ت٠بهد را م ر و ه آ ك به ك ح ب است هبيه يلر و I م  ١ ۵ (بهفغ

كذيد).٠ذكا

ه٠ ىك كال ر ذ وب د ا ي ى خود ٠ءلىرغمكوشثهامم ل را  ادامة د

اًو٣٠٠ه 1مداتشت محا د ى د عددمتاسب ، ١ ٠ ٠ ٥ ٠ تا ب ر ب ر ي  بزرئت

ذ ٨ا ۴ ب ت٠ذيافتها ١ ٨ ج ، اين درك براى و هد، ت دا دي ع ي وزي  ت

عداد د٠لع طا٠ را متاسب ا ر ت ١٠و اً صي ءانت: را ز؛ر خا

! ئ m r .١ ٠١ ١ ف f ب٠ ١ - د ئا ث ا ذ tm — ؛٢ و ب  ٠ا٤٠آ

ب ذ١.٢ س "ئا و ا د ث ا m( ب o d ۴(٣=w، ٢لور ٠ذكا٦ 

م لم. ث ب W ا - ا د ف د ث ا m( ۴ ٨( ب o d۴\٤ذ١ ا"ء ح ٠ 

ست.١ ا_“ا:\* m ٠ذك\١ خد،١ب س١ذ٠ krm كد١ ٠۴

د ذاسب٠ m قل١ .۵ ح ا m( د ب o d ٣(w E ا ،٢ ك ذ ٩ m ٠آ
ت.٠٠٠\ هذ\مب

ب m< ١ ء- ا ا ف د ث ا m(ب ٥d ۴( ١ ، ^ كا١ة ۴ ٠ذ m 

ب ٧ ا و ف د ث ا ٥( ب ه ‘^٢)۴ ا ك ن  ۴ال7ا ا

ب ا„ ةد١ .٨ ا ظد ف m ١ (ء ؛با o d( ۴ ا„ ٠١ذك٦ 

ا ز١م د ب ة ا ء ن د ث ا m( ١۶ ٣٢(ب o d أ ء ل . ة ا ك ن ۴ا" ا
\*|k“ __٠ب - ا. ن

w jS ب هتاسب ١.١٠ ا د ث ا ك ى١ذ١٠ب د١عدد ب  ٠ثت١د P؛

ي ح ا٢ = pK ۴ا" ٢با ب ا ه ك ذ ا m ۴ ٠آ ت.٠٠ذب سب ف
ر ى نيا برها وب ى وراى ا صتها ق ٩ و ٨ ،۶ ،۴ خا لا،كاملادلي  با

ودند ر ل ?روب اما ني ما ر ت ١٨٧۴ ب د وا ت ت ا ب ذ كاملى ا ن ا  ففي

. ارائه ١ ١ د ه ب د و ر ت در ك_ه ? ى حتيق ى از اثباتهاي ها رت ر  م

«يمياذتة د،٠ب ارنى اصدتهاى٠ئ ذ I جتدتا آ دا ضت ك د د دا ن ا ث آ٠ذ ة  تها ه

ى٠يءامد ى ا ى٤ذظري از مادءا ها س درجة ىورت . دوم?او د ن ت  ه

س٠ ٠٥ و ما ك ب٠ و ح و ر م ك ح

ر ئشية ربا سد و ى?ا م رل د1 ٤ا ب،كه ءدا ن مبتنى ?روب لة ئا٠مذام رآ  ب

ح٠ب است، ر زيراست: د

)١ ٠ ١ ٣ ٠آضي ض ف د د ت١ذ٠ m ع م ا ى ئل١ ب ن ٤ذ اةدهلقل و
ج د د ى ها ت وا م٠. ح دل ن س ى ي ا ئ و ة١د ب ٠ا رمينا ٣ dلأ ءاب :  — m

ش ا ث أ ئ ب ب د ؛ د ل ك ى١ ي ها ودأ ه ذ. وب ظد، ٠٣ا ا يا ر٠ ي ك دي رت ءا ه

د ب) د ى ء ف ع ب m ي ا ت ف  ٠٣ لآل؛ م٠ ;١ نشل و \كت \

ى١ولة٠ ذ١ ى دوم دوجة \ ي ا ن ء ح د ن ة١ س ب ا ٠٣ ل ي ب ساد  در

ك لمء = —  م ٤دد ي ه ى ذ١ ٠٣ ب ها ودئ ة . . ٠٣ الني د ث ا ب

ر وجزئءات مفاهيم ت٤ا تعريف ملاحظه براى ت ث  يا وء] به ي

ب دست در له«ى مغا ]،كه٧[ هكئيد.٠مراج است، جا

ا ?اوس د ضي. از اثباتى ٠م ت٠ب اينأ س ت، ٠اد د د م  امتياز اما ا

ر ننثا ت ا ن ءراى اثبا دلي ،١٨٧۴( باد ا ق به?روب ) ل است. ت
ذ غية *حك ا ة فوراً ١ ٢ أ دي ر ن ي ه٠ نتيجه ز ك ود ة ىث غي  ۶ ئ

ت ى حال م ن از ءا است: آ

ر ٠١٣ هغياا ك ى ٥'و ٥' ، ٥ ، ٥ا د ا د ء ى ا ع ي ط ب د ا و خ ا  ب

شد ءه، = a'bإ )٠.' ٥(' = ١ )،٠, ٥( = ١ ا١ با ك ت٠ ٠ذ  ود

٢+ ء ب ۶ = ءده٢ر +٢ دففطاكو كل١ ف١ف' ه ' F' = ءد'ه٢ر

!.genus

ا٠ ٠ء ١ ٣ , ١ ۵ 
ل١٣ م1يرد۶= ري



ا٠ال اعداد ا ب ا كونترفراى اودرا لئونهارت ذ

\ = p

٥٣

ب١٠ئ ب\ثد. س

غ س يهاز٠ا.نأ و كا ذ 'ن"ر"يب٠لأا )■شج،مىشود، ١ ٢(فضية م

۴ك ذ۶و'٠ ول ى| ها رت و ر|٠ر“ى ؛ ز د و١ا ( ه , ه ) =١ ' . ، ' ) =٠،( 

ن وداراى ا ب ر ن ب كا ه ي ' ه '- = ٥٥- = d .ن هت

س١م و كا . عك ا ر ا م ل 'طرية ب حرن ى ت ها رت ا ءو ج ر  دوم د

س ما ل ٨٢ است، زير محك ا ب لاب ضا ' ب ٠٠ ا و ا ص ا  شد. ب

ؤ ب  ٠بيعق٠عدد ٠ ١ ۴ سي س ن ا ش و و ة \ ش ةو١ لا دبع عد  حو

ت٠ ٠ب كه „ ل ٠٢ ج N ذ  ط١و٠ ١ب „  ب A*٢ ل  

د١ب ل ٠ب ث ك L ث ،  = ص ط١غل  

 يذكه١ ل٤ع نثود تجني.

ق٠توج هال ك د ز محك?روب كي "د.1ب1ئ اعداد ١٥ و ١٣ ب

ل ا ، ح ز ا ج ه ا ك د ي ه د د ن ل ج ا ر ش ي ا د د٠ ر ر ى و م ر ر ر ب ا ر  ت

ى ئم•عد ا ر ي ل» = ۴٨ ! ز ج ٠ت ى٠ ر ا ا ن م ر ي ر ا  د

 : ٧ X ٧ = ۴١٢ = ٩+۴٨ 

 : ۴X ٢٢ = ٥٣=١٣+۴٨ 

٣٢ = ٥٧ + ۴٨ 

 : ٨ X ٨ = ۶۴ =  ۴٢ + ۴٨ 

ج ي ه ن ( ي ز ج ى ت د ت i.ل ر و ا = ٣ل م ؛ ن » ط ب ا s ن )  r  ) X x 

د ر ج . و ( د ر ا ن د ي ا ر د ا ت ب ۴٨ ‘ب ا س ت. = م ى٠لأ ا ن ي ر ط  س

۶٠ = w زيرا است مناسب

ء٠؛١٢ = ء١

٨ : م = ء X٨ = ۶۴ = ٢٢ + ۶٥ 

 ء٠ + ٣٢ = ۶٩

۶٠ + ۴٢ = ٧ء

ب ا„ = ١ ١ اما ت’ شا را ب م ني ري ٣ دا x ۴ = ١١ + ١٢ = ١٢ 

* ن اً ر د .٢<٢و ء >
ب و ر ل٠راك صى منا د عدا ا ة٠ه ك ب ا ت ت ر ق  مجنور يف ب

د ء٢غلآ١ ش رد.٠مث م ص ى او خ هداد اين بقين را  را زير محك ا
ورد لأدمت ه اويلر محك شييه كه اً ك ست  شد اشار. ٠ك طورى٠>. |
ه بت ثا تاكذرن د ث ت.ا ت س

ي. » .١۵ فئ ف ش ك  ع ر ب ف١ة جذلل٠ د ل ل ا ذ ل د ت٠، ث ا  ب

I ٠ ٧٠ ١ ٥ا # r ا ك ذ ب  ٠أ ا م١ نغط لةو١ ت٠١ ف  هوعده ذ

د ب ب ل ٠اً لء١ب ك +OTث Jtليا „ = ٢ د٣د » e N بط١غ ء < ا «ا ا / 

د٠أ ك ، ئين ا/ ت  ث د ث ا ف  ف١هل ٠ك ب  ي

ر ك  ٠ءب٢ث د عدد ب ت.٠٠١ ادل ر

ل، ب.ءتوان س را ا« = ١ ٢٠ عدد مأ ر م ر ب ك ى  !.موجب ٠م

ذ ٧و۴ خاصتهاى را ا ف (٠مميجه ١ ١ ي ه ك م ر؛ ر  ™، = ۴)۴ءة + ٢ى

e N ت ء م سبا شد.با ب٠ما ۴، + ٢ كر ا ?روتتها I ضأ ن با ي  را
ر وتقعد اكر است مأسب ١٢٥ ك ب ٣٠ ا  لأكاركيرى1ب ٠باهد متا
ن م ء_ل غيرتا ٣٠ ٠لأايتك 'يغر ،١٥ يفي ي ن ر ر٠ب ت كا ر و جن م ك ي

ب دمكه ىيا٠ در ا

٣=٢^١٧=٢ء ٣٠ + ٢٢ = ٣

, ٣٠ + ٣٢ = ٣٩=٣*١٣ = م

ر = ٣٠ ن را بتا و د ت. س سبا ذا م ج. ^ „ ١ ٢٠ 'تي ! ب 'بز = ا ن  م

است.

ا ء. ك لا ا ن٠م ود ب ل ل د  ئدو٠اؤ جد

ن س اي ش اويلركه حد ذ جددل د ٤٠. شامل )٨ ٤(تف ا د ع ب ا آ  م

،٠ا ن ت جنا ت صحد يف م ئبا د ا رمد٠ به'طر ولى ت،٠ا٠ذئ  اين ى

ف ر ش ر د د لا٠ر٠درا؛نذميذه، اوليزيءئرآت باشد. حل مأ و ب ن  ١و

ك ت م ل در ٠ا د 'شان ١ ٩٣۴ ما ط دا ى ين د ى٠شآ تعداد د ب٠ د  آ

ت دارد. ود٣و ى ر مبتنى او اثبا ها ل ا  ادن 'بز و ٢ايلبرون٠از مئ

ك خاصيت ت س ٠ا

ت  ooh d

8 {d )
l i m
٥٠. c.

ن در ٠ك د ٥ )٥( آ ى "دا ها ء د ه تعداد  )٥( و ءر» ر ن  ى ها ر

ى دوم درجه صورتهاى وتاي ا د ت. ٥ دترميتان ب م ه با ا غال  از اد

ى مولفر جان ل م ك ي ى عدد يرمول و ن ر رد،ا ري ى،ب يل حل  وجاولا ت

؛١٩۵۴( و (٠) د ل وا س را ئ أ (١٩ء٣د ر ض . ا و و ا١٩٧٣) ك ى٠٠) ا
ى ر ي ل٠ در ل ه اين م ل ا ا اين نتيجة برداشنتد. م ه ت ري ث ي ن ي  آ

ه ك ت م مل اين حتءقت در ا ودكا ت جد لا١ مكد ا ما ك با حت  عدد و

١ يشتو

كادبوده. ٠٧
ى را اءدادمتاسب اويلر را ى ب و ج ول اعداد رت ا ا  تثخءص و

ت خربى نتايج و بهكاربرد مغروص اءداد بودن اول د- رد. لأ و  آ

ش در يبلا ٠لهايىك مئا !-ر ٠ءلاو او ر ٢ بخ ك  علد صلة لأو شد، ن
ه٢٣٢ شامب « شكل P اول اعداد ة٠=  p: ١ +٢٣٢ ا لأ

لأ ب ت ا ٠ب ب٠ ا١ب ر ر ح لآ . تعننن ، د  اعداد بهءلأوه، ز

ل اول ك ف ه ۴ءد٢+١٣ر٢ب و٠ م را١+١٨۴٨ءر٢= م = د  ء
د ر و ر مطالعه ء را ه و داد ق ز ي و ة لأ د ه ا د ع ك P اول ا ش  ل با

ا  ١٩٧٢+١٨۴٨ر٢ e ،١ ب ب٠ه خاءطة د N ر 
. را ت آ ا ع ا؛ن از اول عدد ٢٢ حقيذت، در ي و  و دارد رد٣و ن

ها بزرثمرين ت ءبأرت آت م اذ ا

١٨۵١٨ ١٠٠٢= ١٨٨٠٩٠۴٨X + ١٩٧٢=۶

ن ٧٠ ززما د اين آ ن عل ي ر ن ك ر ز ول عدد ب ى٠لأا ٠شد٠شأخت ا شثأ

د د ن٠ اول ع - ك.  ٢٣١— ١ ر رد م ب ه ن ط اً س ف تو كث ر وي  ا

و٠رد هذاتهاى نغورين ءاز ى ذ ا ك ا ح ن٠ تماوس، م را ت  يكاى ى

ر ؛ ى از د صتها د مهم خا ا د ع ت ر٠ذتيج را مناسب ا ك كه أ يت ا

حشيه ن ر ء:٠ى.رداذي٠آ

2. H e i l b r o n nl . S . C h o w l a



ى ض ريا ر ل٠ ‘نث رداد٢و١ شمارئ ٠٢ ا ١٣٧٠ا.

د5ا ٠١۶ ي ي ى m ى س عدن لا١ءد١ ة٠ه ٠ذك\١ض.١ ب \ل  د

P ل٠ا p[ غك z x ^ im y ح١أ ا X ٤خ , y e N )د ١ ذ  ف١س
ط ذ وا ح ا ى ب هغن ت هم ك ٠« شب س ا ٤ائ٠أي ي ها٤كزذا ط ت ول

م mاهو . ا د ث ا ب

ه ذد.٠ىلأ٠ m اهى٠ را ا عدد د طر ت ب ي ر و ه اً ى ك را  ب

١ ,٢ .٣ =m ب٠بهتر ى٠(ب راييداكرديم ر = ۴٠ ٨. ٣ ب ا ا د  ء

.٠مراجع٣و٣،١ ( ف

ر ورى س س ى٠ا ق ا طي ج اين و ت ي آ ةا٠ب* ن ه ه ج و ج ت٠ي  كاذا

ب٠غهوماءداد٠ در غته٠آ م ررا تا ويل ممد. كار٠ب ا ىايتكه تكرزا را  ب

ى لا٠كاربردكا ز ا ، برد. نام را خ م هي ف از كارى٠د ا شار. هيل  ا

ه ىكذيم٠ ل در ك ن ١٩۶٣ ما د نثا ل ٠(ب دا  مراجع. ]١[ ،۵٧ س

( د. تي ب كه ك س عداومنا ل ا ا ت ا ر م ك ويؤ. مقدا زي رني  اممد. تبط ص د

ض يا ر ث را ي ر م وي ت.ئذجيذهاى حئيقتاً ا س زادا لاي
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. يراى، ?وتر ٠ ا ك ف ن ا كا-ادا لاوال د

حل براى مسأله

ل ث ا ر اين م ما ى از تن جئد را ٠د عفا م ا ي ى٠درال ايران ت  بيادها

ى ف ا ي هاذد. لبل، لهاى ا ر ز حلهاى٠را طرحكرد ي وت د و ش خ ا  م

ه را ح ك ر د،٠ تل د مجله دفتر٠ب بق ا ماممند ىكتي س ر غ  ٠ب

. . .

ة ل ا . . ٠, .٩/ ؛ ر ] ي صن ، س شد د٠ ا ي ت ك ت ب ر ا , 

ى در ز ءا ز را ذ زي ر  ا ا د ن ا ر ك [ . ت. , س  ا

ى)٠ ر (شهريا شرق ى ر خآ

ة ل عداد مجموعة N ;ا ٠١ ٠ سا ى ا ي ىتو ا طب وز ه7١ يول ل > ا  ث

ى وءههاى٠مج ومتممهاى N و ه ، سا د ث ن ا ع حلقة دهيد تثا ب وا  أ

ر ء متهي ز ى با ا وز ى آويول ول رير با N به س ىت وز آ٠ ،2" ل  يا٠ًت
د ليد تو ت.٥ث س ا

ش٢( ) ر ر كا س ر

لأ٠م س وتر روى ٠١١ ا خوا ر؛ از دل ض، داي -Y/1 ١ مغرو f نفعله 

م٠ اختذار ذ و ىكي م٠ا٠س ك٢٠ + ١ ٠ ٠ ٠ ٠ ك،١ تر"بب4ب را ا٠اً  ٠ي
لأ . ذن وا خ ر. روى را ٥١ دل رد اختيار داي ن ٠ك ه را اً ض  ب  و

م٠ متداد ىكب د وا ر. ا٠ بم٠س .٠ ء٢در را داي د ت ك ع  ك٢٠ب را د٢ ط

. د ر كا د م متداد و د ا م٠س ر. ى ي د1ي ٠٣در را داي ذ ك ر ع و ط ز ب  و

ر٢+" ١ 'قطة سءهيم. ادامه و٢٠+١ابه ه ذ٠ز ر ك د٠ا ل م1ت ي ه د س  د

ر٠ ي ا د ر٠ا د ط٢٠+٢را خ د ذي ك ت. ب *ا د. كت طع  وترمغروض5١٠٢+ا٢ هذ

د٠ه را ك در ٠وا طع *ابت ينطة ي ي ٥١ (به ىكذد٠ ن ت . ب ( د ر دا

ر ر.ا ه ى (ث ) مغتار ى ف ر ل

لأ ا ت ٠١٢ م س ا ب و ل ى و  ط ي ا ه ه٠ب N به متعلق „ ك ى ر و  ط

ر حلفداي غبني وي ع ر و ت د „ ا يكهدا ل٠اي ى وجود اً ه ه دا ك د ق  ا

ى „تا ل ا ا ب ك ا م ها م م د آ ش ٠ا

م حا ى ( تمراتى) حعيد

لأ ا ١م د٠*ابت .٣ ي د٠ و » e N ر٠ اى بر ك ول د ى ءء ا ؤ ر م  ث

د  ٤مرتة أز و ه ل ردك ن دا زآ ك ر ، م د وى٠ءغ  يا م٢ م ش ٠ا

) <ءلى ى جا ر
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